الدوال الأصلية 
کوش ن كت ف رة على ال آم 0 
نقول أن 7 دالة أصلية للدالة م إذا حققت ٣'۶‏ في المجال 1 . 
مثال: 
f‏ و ۳ دالتين عدديتين حيث: يرومع + 327-22 - (2) f‏ و 


F(x)=x -< 2 +sinx‏ .تحقق أن الدالة ر هي دالة أصلية للدالة مم في 
ثم عين داله أخرى أصلية للدالة /ر . 


مبرهنة01: كل دالة مستمرة على مجال هي تقبل دوال أصلية على هذا المجال. 


مبرهنة02: لتكن ‏ و © دالتين أصليتين للدالة م على المجال 1 . 


فإن الفرق بينهما ثابت حقيقي أي : من أجل كل عدد × من المجال 1 
F(X )=G(X )+c‏ ( الناك €( 


البرهان: ....2 


2- الدالة الأصلية لدالة تأخذ قيمة معينة من أدل قيمة للمتغير × 


مبرهنة: لتكن م دالة مستمرة على المجال 1[. وليكن ,× من 1 و رر من ] . 


توجد دالة وحيدة بر دالة أصلية للدالة م تحقق الشرط : F (xo0)=Yo‏ 1 
مثال: 
f (x)=sinx -1‏ عين الدالة الأصلية لها في 


=(») م عين الدالة الأصلية لها في 


التي تحقق F(7z)=0‏ 
2- 


Xx 
vx” +1 


التي تحقق 0(=2) ۴ . 


3- الدوال الأصلية لدوال مألوفة 


المجال1 


الدالة الأصلية جم و ع ثابت 
F (x) = Kx+c‏ 


F(x 2 
(x)= 


F(x) = ax Lbx +c 


n+1 


F(x) = 0 

F(x) =2.lx +c 

ا 
1 


F (x) =sinx +c 
F (x) = - ومع‎ +c 
F (x) = -tanx +c 


F(x) - )منوا‎ +b )+c 
a 


F(x) = 1 )وم‎ +b)+c 
a 


F(x) - عنما‎ +c 


أمثلة: عين الدالة الأصلية للدالة حم حسب كل حالة: 


1( تددون ع 


1 الدالة‎ 
ثابت)‎ × (۶ 0= 
f =x 


Jf (%) =ax +b 


f O =x"..(n €z* n #—1) 


f 0= 
f (0= 3 


Jf (x) =cosx 


Jf () =sinx 


f (x) =1+ tan” x = 
COS X 


f و0‎ = cos(ax +b) 


f و0‎ =sin(ax +b) 


د و0 , 


f (0) =tanx (4 / د0‎ 3 70-5 2 


.f 00 = 2sin (2x )+3c0s(2x (+4 (5 
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الشروط الأصلية الدالة التمرين02: 
u +v' Uu +v‏ ا 7 , 
Ku Ku‏ و KF‏ شات 1- عين الدالة الأصلية لكل دالة مما يلي: | 3 + 2 يرة - j () = x»‏ و 
±0 » في 1 عند: x(x” + (nel,n #-1) uu" u‏ - ومع و اك h(x)=‏ و k (x )=sin“x xco®x‏ . 
COS X‏ 
n <0‏ 1 
- لتكن الدالة العددية ر المعرفة ة eee‏ ن أ 
2u 40‏ 1 2- لتكن دية ۴ المعرفة في ]ه+:0[: ×-×هاx×‏ (٭) ٣‏ . برهن ان 
0 الدالة ۶ هي دالة أصلية للدالة (1) .ثم استنتج دالة أصلية للدالة ‏ في 
#0 رد في 1 1_ أ ]+ :0| حيث: L(x) =8lnx—-4x+4‏ . 
1 ر 
vo‏ انه" u" x(v‏ التمرين03: لدينا الدالة , المعرفة في ]0:1[ بالعلاقة: + أ =( / 
u(x )#0‏ + عنصا x) -1( ١‏ 
1184 
ue" e" +c‏ 1- عين العددين الحقيقيين ى و ( علما أن: 2 بعك =( / . 
5 1 
(x -1( u’ COSU sinu +c‏ ' 
+ زوم - u sinu‏ 2- استنتج الدالة الآصلية 7 للدالة ۶ على المجال ]0:1[ و تحقق: 2-6)” . 
أمثلة: : 
د د لد م حسب كل حالة: التمرين04: : لدينا الدالة 50 ئ بالعلاقة: ِ1 وو 
لت 1 لختنة دوو مر في 0 14 
7 2 م دالة المعرفة في بالعلاقة: (») “ر-1ح (2) ع . 
2( 2( + - ]- رع ر هي ٤‏ 
د 1- احسب دالة أصلية للدالة مم في 
كط 0 f‏ في [] 2- استنتج دالة أصلية للدالة مم في 


(x + 2 5 


COSX 


NT E 
ر في ا‎ Ser 


x (5‏ صزة- 2 ر. في []. 


6( مإ في ]ممد:0[ . 
5- تمارين 


التمرين05: لدينا الدالة / المعرفة في م بالعلاقة: 22-1 د( / 
3 2 


1- عين الأعداد الحقيقية ى و 5 وع علما أن: ٍ عر + ط+ =( / . 


10 


2- استنتج الدالة الأصلية ٣‏ للدالة ثم على المجال 5 ش 
2 
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